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平面三角公式 
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複素数関数     以下ｊは虚数単位 

加算 ： 

減算 ： 

絶対値 ： 

乗算 ： 

虚数の指数 ： 

複素数の指数 ： 
 

逆数 ： 
 

除算 ： 除数の逆数を求めておいて被除数との乗算を行う。 
 

平方根 ： 

 

対数 ： 
 

虚数の三角関数 ： 

 

 

 
 

複素数の三角関数 ： 

 
 
 

 
 

  

 

 

 

微 分 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

)()()()( 11212211 bbjaajbajba 

)()()()( 21212211 bbjaajbajba 
22 bajba 

)()()()( 212121212211 abbajbbaajbajba 

 sincos je j 

 sincos RRjRjR ejeeee 

2222

1

ba

b
j

ba

a

bja 







22

2222 aba
j

aba
bja







22

122 Sinlog)(log
ba

b
jbabja


 

)tanh(
)cos(

)sin(
)tan(

)sinh(
22

)(sin

)cosh(
2

)(cos

bj
ee

ee
j

bj

bj
bj

bj
ee

j
j

ee
bj

b
ee

bj

bb

bb

bbbb

bb




























bajbabja

bajbabja

sinhsincoshcos)cos(

sinhcoscoshsin)sin(




ba

ab
j

ba

ba
bja

22

2

22

2

tanhtan1

)1(tantanh

tanhtan1

)tanh1(tan
)tan(










BjAbja  )(Tan 1

1tan

1tan
log

2

1
,

2

4)1()1(
Tan

222222
1







 

bAa

bAa
B

a

ababa
A

として 

01tan  bAa のとき ,B 01tan  bAa のとき Bただし 

2

)(
,

)()(
,

)(

v
dx

dv
u

dx

du
v

dx

vudf

dx

du

du

udf

dx

udf

dx

dv
u

dx

du
v

dx

uvd




,log
1)(log

,
1)(log

),log1(
)(

,,log
)(

,
)(

,
)(

10
10

1

e
xdx

xd

xdx

xd

xx
dx

xd
aa

dx

ad
e

dx

ed
nx

dx

xd x
x

x
x

x
x

n
n



 

12

1
1

,  x
x

xx（          とみなす） 

)1( 2 j



  数学公式集 

 3

 
 
 
 
 
 
 

 
  なお，                は,それぞれ        の主値である。 
 

不定積分  （以下，積分定数省略） 
 

              （部分積分公式） 

 

 
  

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 

             とおいて                  とし， 

 
 

漸化式                       によって求める。  

,
1

1)(tan
,

1

1)(Cos
,

1

1)(Sin

,
cos

1
sec

)(tan
,sin

)(cos
,cos

)(sin

2

1

2

1

2

1

2

2

xdx

xd

xdx

xd

xdx

xd

x
x

dx

xd
x

dx

xd
x

dx

xd
















ab

a
dxa

a

e
e

a

x
dxxee

a
dxexadx

x

a

n

ax
dxaxaxdxadxdxv

dx

du
vdxudxuv

bx
bx

ax
axaxaxax

n
n

log
,,

1
,log

1
,,

2

1






  

 


,log,Sin

cos1

cos1
log

2

1

2
tanlog

1
cosec

sin1

sin1
log

2

1

24
tanlog

1
sec

)log(sin
1

cot),(coslog
1

tan

,sin
1

cos,cos
1

sin,log
2

1log

)1(
)1(

log
1

log,loglog

2

2

1

22

2

2

11









 



























































 

















Axx
Ax

dx

a

x

xa

dx

ax

ax

a

ax

a
dxax

ax

ax

a

ax

a
dxax

ax
a

dxaxax
a

dxax

ax
a

dxaxax
a

dxaxxdx
x

x

n
n

x
x

n

x
xdxxxaxxdxax

nn
n











































ax
ax

x
dx

ax

dxx
ba

ba

axbaxa
dx

bxax

dxx
ba

bx
dx

ax

dx
ba

bx

ax

ba
dx

bxax

dx
ba

log
)(

)(

loglog

))((
)(

1

)(
)(,log

1

))((
)(

2

2

 


nn
xa

dx
I

)( 22  


  )0(Tan
1 1

221 ax
axa

dx
I












  11222
)32(

)()1(2

1
nnn In

xa

x

an
I






 















 

AxxAAxxdxAx

a

x
axaxdxxa

222

122222

log
2

1

Sin
2

1

xx 11 Cos,Sin  xx 11 cos,sin 



数学公式集 
 

 
4

 

 

定積分  以下 m，n は正の整数または 0。また，自然数 n に対し，n が奇数なら 1 か

ら n までの奇数の総乗，n が偶数なら 2 から n までの偶数の総乗を示す 2 重階乗を n!! 

で示す。なお一般に n 重階乗の場合， 

 

たとえば， 

また，見やすさに配慮して  を    の形式で表記することがある。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

(m, n ともに偶数のとき) 
 

(m, n のいずれかが奇数のとき) 
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関数の級数展開 
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 （第 1 種完全楕円積分 | k | < 1 ） 

 

 

 

 

 （第 2 種完全楕円積分 | k | < 1 ） 
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各種関数 

デルタ関数  

 

ガンマ関数 が正の整数のとき 
  

ベータ関数                 左辺は第 1 種オイラーの積分 

 

 

 

          

 

 

 

 パイ関数 

  

 

 

 

誤差関数 

 

ベッセル関数         （n 次第 1 種） 
 
 

（0 次のノイマンの第 2 種ベッセル関数） 
 

（0 次のウェーバの第 2 種ベッセル関数） 

 

 

  
            

（m 次の第 1 種ベッセル関数） 
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（m 次の第 2 種ベッセル関数） 

  

 

 

 

ハンケル関数    以下 j は虚数単位。すなわち，     である。 

（第 1 関数）                          （第 2 関数） 

 
 
 
 

ラゲール関数 

 

 エルミート関数 

 

 楕円関数             のとき，d をパラメータ，x を g の関数とみなして， 
 

                と表現し，これを sn 関数という。 

    

 
 

  （偶奇性） 
 

 （                           のとき） 

 

 

                        （ を母数， を補母数という）  
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              とおいて 

 

 

ヘビサイド単位関数 

 ルジャンドル関数 

 
  （第 1 種ルジャンドル関数／帯球関数）                           

          ただし，n は m が偶数のとき n/2，奇数のとき(n－1)/2 

  （第 2 種ルジャンドル関数／帯球関数）                         

       

 

 
 
 

  （計算例） 

 

 

 

 
 

  （ルジャンドル関数を係数とした無限級数の合計） 

 
  
 

   （ロドリグの公式） 

 

（Pm(x)の漸化式） 
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    (その他の性質) 

  

 

(シュレーフリ形積分表示) z : 複素数,  m：正整数に限定しない 

  

    

 ルジャンドル陪関数        （第 1 種）               （第 2 種） 

     

 

   （性質） (m－r) が奇数のとき 

          (m－r) が偶数のとき 

    

 

 

 

 

 

   （積分） 

 

 

 

 

 

 

   （閉区間 [－1，1] において Pm(x)で級数展開可能な関数 g(x)が存在するとき） 

 

 

       g(x)が偶関数のとき m = 2 r とおいて 
 

             g(x)が奇関数のとき m = 2 r +1 とおいて 

             ここで，         である。         
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